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Exercice 1
Soit (P,,)n>2 une propriété telle que :
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P, est vraie (c'est la loi de de Morgan).
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Posons n > 2 tel que P, soit vraie.

Soient Aj,..., A1 des parties de E. On pose By = A, UA,+1 et By = A, N
Ania.
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de méme pour la deuxiéme partie de P,.
Alors, P, 41 est vraie.

Ainsi, P, est vraie pour tout n supérieur ou égale a 2.
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&ercice 2
Soient a € N et n € N tel que P,(n) soit vraie.

10" x 10 +a = 9 x 10™ 4 10™ + a, donc c'est divisible par 9 car 9 x 10™ I'est et
10™ 4 a I'est aussi par hypothése. Alors,

P,(n) = P,(n+1)

Prenons le cas particulier a = 9. On a que 9]10° + @ <= 9|10 est faux, donc
P,(n) n'est pas vraie pour tout n. Pour que P,(n) soit vraie pour tout n, il faut
que 9a+ 1, i.e. a =9k + 1 (pour k € N*).



Exercice 3
P,: Hy >1+n/2

P()I H1=1>1—|—0/2
Soit n telle que P, soit vraie. On a donc que Hon > 14 n/2. TODO : refaire
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Exercice 4
1. F5, = FY, donc P; est vraie.

Soit n > 0 tel que P, soit vraie.

Fyy=F+ ...+ Fp
Fonyo = Fop + Fopy
Foyppyy=F1+ ...+ Fon1+ Fonqa

Donc P, ;1 est vraie.
5. F1 > 0 et F}| < ¢, donc Py est vraie.

Soit n > 0 tel que P,, ..., P; soit vraie.
4,0"_2 < Fn < (pn—l
Lpn72 + (pn73 g Fn +Fn71 < sanl + sDn72
(pn72 + 4,0“73 < Fn—i—l < (pnfl 4 (pn72



